LIMITE DE FUNCTII
probleme pregatitoare pentru lucrarea de control

Completeaza urmatoarele enunturi astfel incat sa obtii propozitii adevarate:
a) Dacd f:R—>R, lin31f(x): 55si(x,)cR\{3}, x, > 3, atunci sirul f(x,) are limita...

b) Dacd f: (1; 5) —> R si 1ir121 f (x) =1, atunci limita la stanga a functiei f in punctul 2 este...
¢) Daci f,g:R—R astfel incat f(x)<g(x), Vx>0 si limg(x)=—0, atunci lim f(x)

este...
d) Daca f,g:R—>R, linll fx)=—o0 si lirrll g(x)=3, atunci linll[f(x)+ g(x)] este...
Da cate un exemplu de:
a) functii f, g:R — R care nu au limita in punctul 2 si f + g are limita in punctul 2;
b) functie care in punctul 3 are limitele laterale infinite si diferite;
c¢) functie care nu are limita in oo;

d) functii f,g:R — R astfel incat lim £(x)=0, limg(x)=0 si lim / ((x)) =,
X—>0 X—>0 X—00 g X

Stabileste valoarea de adevar a propozitiilor:

a) Dacd f:R—>R, (xn),(x;l)c R\{2}, x, >2, x, 2, f(x,)>1si f(xé)—) —1 atunci f
nu are limita in punctul 2.

b) Dacd functia f nu are limitd in punctul a, atunci cel putin una din limitele laterale ale
functiei f in punctul a este infinita.

c) Daca f, g:R — R astfel incat }Cl_r}% £(x)=0 si g este marginita, atunci )lcl_r)ré[f(x)/ g(x)]=0.

d) Exista functii f, g:R — R astfel incat lim f (x) =00, limg (x) =—00 §i lim S éx))
X—>0 X—>© e glx

=+400.

Stabileste daca urmétoarele functii au limitd in punctele specificate:

a) f:IR*—HR,f(x):cosi, a=0;
x

* 1 * T
b ‘R >R\<—lkeZ ;, fix)=ctg—, a=0;
) f {% } S )= et~
3x , xeQ
¢) f:R>R, f(x)= ,a=1sta=3.
2x+3 , xeR\Q
Calculeaza limitele laterale ale urmatoarelor functii in punctele specificate:
a) f:lR\{iZ}—)[R,f(x):%,a:Z,a:—%
x f—
(_1)[x]+1
b) fR\{t1} >R, f(x)="— 1 La=1,a=2.
x —
L
©) [R\2}>R, f(x)= lzeH,azz
X —
1
T T - V4
d f:10=|u]|==|>R, f(x)=27¢", a==.
(oo [E2) o, 02, =

Calculeaza:

1
li -5 ;
a) xlilsl[(x )cos . 5}




b tim{(n farct )]

. 3x+2cosx
¢) lim——;

X—>0 Sx

d) lim [x] + [4x] + [9x] .

X—>0 X

Calculeaza:
a) lim( L, ’2_9}
x—3 x_3 X _9

¥ -xT—x+1 x—x°
b) lim . ;
) x* -1 1-2x+2x° —x*

2
0 lim > +2x+3

X—>0 ‘xz _ 2‘ ’

X +2x+3

b

d) lim

X—> -0 |x_1|

o 1mV2 V4 -3x

x—1 x_l ’
Vx> +4 -2

f) lim—— =<,

x—2 x_2

 rir 4

lim ;

o [3x 41

h) lim(§/x3 +x’ +1 —i/x3 -2x’ +1);

X—>0

) lim (3x 4 5x+ 1+ 03

e)

2

Calculeaza:
. cos7x—cosl0x
a) lim > ;
x—0 X
b) lim 1—cos7x :
=01 —cos9x
¢) lim tgSx+tg7x
=0 tg]2x
. cosx—v2cos’ x—1
d) lim 5 ;
x—0 tg X

&) lim arcsin(l - 2x)
. tglax® —1)
m arctg(x - 3)

li .
g =3 \x+6-3
Calculeaza:
3x _e—3X
a) lim—
x—0 sin2x
tgx _
b) lim 2 2 ;
™ T




10.

11.

c) lim(2x +5" ); ;

X—>0

Determina parametrii reali a si b in fiecare din cazurile:

2
xom| o x+2

2x+a
b) lim(a + Mj —e:
X 3x° +1 ’

a) lim Lm+ax+bj=3;

c) lim(\/ax2+3x+1 —\/4x2+bx):—2;

X—>—00

d) lim(i/x3 +ax’ +1 —i/x3 +bx’ +1):%.

Determind m € R astfel incat urméatoarele functii sa aiba limita in punctele indicate:
1

m+——- xe(0;3)
a) 1:(0;3)u(:4) >R, f(x)=] 1+e7 ,a=3;
sin(x-3) , xe(3;4)
2x -6
(1+Sin2xj4sinx . xe(0:1)
cos2x

b) f:(-10)U(0; 1) >R, f(x)= ,m>1, a=0.
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