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FUNCŢII TRIGONOMETRICE 

 

1) Să se determine domeniul maxim de definiţie � � ��0; 2�	� pentru fiecare din 

următoarele funcţii 
: � � Ρ: 

 a) 
�	 � ���� �; b) 
�	 � �� ��� � � �; c) 
�	 � √sin �; d) 
�	 � √cos �;  

 e) 
�	 � �√� ��� �� � ; f) 
�	 � �� ���! �"� ��� �"�; g) 
�	 � ���� ��;  

 h)  
�	 � � ��� ���� �� � �; i) 
�	 � �� #$ �; j) 
�	 � ctg 3�; k) 
�	 � (ctg �;  

 l) 
�	 � (tg � ) 1; m) 
�	 � �� � #$! �; n) 
�	 � ��� ��#$! � � � . 

2) Să se determine punctele de intersecţie dintre axele de coordonate şi 

reprezentarea grafică a funcţiei: 

 a) 
: �0; �+ � Ρ, 
�	 � 1 ) sin �; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 4 ) cos �; 

 c) 
: �0; 2�+ � Ρ, 
�	 � cos 2� - 1; 

 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin 5�; 

 e) 
: /) 0� ; 0�1 2 /0� ; �0� 1 � Ρ, 
�	 � tg � ) 1; 

 f) 
: 0; �	 � Ρ, 
�	 � 3 ctg� � ) 1; 

 g) 
: /) 0� ; 0�1 � Ρ, 
�	 � lgcos �	 

 h) 
: 0; �	 � Ρ, 
�	 � log42 - sin �	. 

3) Să se stabilească dacă fiecare din următoarele funcţii este pară sau impară: 

 a) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin 3� cos 2�; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � �"��� �4"���! �; 

 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � � ��� ������ �; 

 d) 
: Ρ 5 670� 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � 4#$ �; 

 e) 
: Ρ 5 <9�|9 : Ζ> � Ρ, 
�	 � �"��� �4"�#$! �; 

 f) 
: Ρ 5 670� 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � 3 tg � - ctg �; 

 g) 
: Ρ 5 670� 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � tg� � - ctg �. 

4) Să se demonstreze că numărul T este perioadă pentru funcţia 
 în fiecare din 

următoarele cazuri: 

 a) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin 5�, T � 4�; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin �@, T � )8�; 

 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � cos ��� , T � )3�; 

 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 5 sin� � ) 2, T � �; 

 e) 
: Ρ 5 <29 - 1	�|9 : Ζ> � Ρ, 
�	 � 3 tg ��, T � )6�; 

 f) 
: Ρ 5 670� 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � ctg 3� - sin 6�, T � 0�. 

5) Să se determine perioadele pentru următoarele funcţii: 

 a) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin C�� ; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � cos ��� ; 

 c) 
: Ρ 5 6�7"�	0@ 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � 5 - tg 2�; 

 d) 
: Ρ 5 6�70� 89 : Ζ; � Ρ, 
�	 � 2 ) ctg ��� . 
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6) Să se determine min 
 şi max 
 pentru următoarele funcţii: 

 a) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 5 sin �; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � cos � ) 3; 

 c) 
: G0; �0� H � Ρ, 
�	 � sin �; 

 d) 
: G) 0� ; 0�H � Ρ, 
�	 � cos �; 

 e) 
: G) 0� ; 0@H � Ρ, 
�	 � tg �; 

 f) 
: G) 0� ; ) 0IH � Ρ, 
�	 � ctg �; 

 g) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 4� ��� �"�; 

 h) 
: G�0� ; 40@ H � Ρ, 
�	 � 2 - tg �; 

 i) 
: G�0� ; 40I H � Ρ, 
�	 � 1 ) ctg �. 

7) Să se determine intervalele de monotonie pentru următoarele funcţii: 

 a) 
: �0; �+ � Ρ, 
�	 � sin �; 

 b) 
: G) 0� ; 0�H � Ρ, 
�	 � cos �; 

 c) 
: G) 0� ; 0IH � Ρ, 
�	 � tg �; 

 d) 
: G0I ; �0@ H � Ρ, 
�	 � ctg �; 

 e) 
: G0� ; 2�H � Ρ, 
�	 � 3 sin �; 

 f) 
: /0; �0� 1 � Ρ, 
�	 � 2 ) cos �; 

 g) 
: )�; �	 � Ρ, 
�	 � 3 tg ��; 

 h) 
: /0; 0�1 � Ρ, 
�	 � ctg 3� ) 4; 

 i) 
: /) 0� ; 0�1 � Ρ, 
�	 � sin � - tg �; 

 j) 
: /0; 0�1 � Ρ, 
�	 � tg � ) 2 cos � 

 k) 
: 0; �	 � Ρ, 
�	 � ctg� ) �	 

8) Să se determine J : Ρ astfel încât fiecare din următoarele funcţii să fie monotonă: 

 a) 
: G0� ; JH � Ρ, 
�	 � sin �; 

 b) 
: G0� ; JH � Ρ, 
�	 � cos �; 

 c) 
: /�J; 40@ H� � Ρ, 
�	 � tg �; 

 d) 
: G40@ ; JH � Ρ, 
�	 � ctg �. 

9) Să se expliciteze funcţiile: 

 a) 
: ��0; 2�	�  � Ρ, 
�	 � |sin � ) cos �|; 
 b) 
: /0; 0�1 � Ρ, 
�	 � |tg � ) ctg �|; 
 c) 
: ��0; 2�	�  � Ρ, 
�	 � �sin �+ - �cos �+; 

 d) 
: ��0; 2�	�  � Ρ, 
�	 � <sin �>; 

 e) 
: /0� ; �1 � Ρ, 
�	 � maxtg � ; ctg �	; 

 f) 
: G0� ; 2�H � Ρ, 
�	 � minsin � ; cos �	. 

10) Se consideră funcţia 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin �. Să se determine: 

 a) 
�0; �+	; b) 
 /G0@ ; 40@ H1; c) 
Ρ	; d) 
K)�; 0	L; e) 
 M/) 0� ; �0� 1N;  
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 f) 
�3�; 4�+	; g) 
 M/) 40� ; ) �0� 1N. 

11) Se consideră funcţia 

 
: Ρ 5 <9�|9 : Ζ> � Ρ, 
�	 � ctg �. 

Să se determine: 

 a) 
K0; �	L; b) 
K)�; 0	L; c) 
 /G0I ; �0@ H1; d) 
 /G/) �0@ ; ) 0I1H1; e) 
 M/0@ ; 40I 1N;  

 f) 
 M/0; 0�1 2 /�0� ; 2�1N; g) 
 /G0I ; 0�H 2 G�0� ; �0@ H1. 

12) Se consideră funcţia 
: ��0; 2�	� � Ρ, 
�	 � sin �. 

Să se determine mulţimea 
��A	 în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) A � �)1; 1+; b) A � �0; 1+; c) A � �)1; 0+; d) A � 6) √�� ; √�� ;; e) A � G�� ; 1H;  

 f) A � /) �� ; 01; g) A � /) √�� ; √�� 1;  

13) Se consideră funcţia 
: ��0; 2�	� � Ρ, 
�	 � cos �. 

Să se determine 
��A	 în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) A � �)1; 1+; b) A � 0; 1	; c) A � �)1; 0+; d) A � 6) �� ; √�� ;; e) A � G) √�� ; 1H;  

 f) A � /0; ��1; g) A � /) √�� ; √�� 1;  

14) Se consideră funcţia 
: /0; 0�1 2 /0� ; �0� 1 2 /�0� ; 2�1 � Ρ, 
�	 � tg �. 

Să se determine 
��A	 în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) A � Ρ; b) A � ��0; ∞	�; c) A � )∞; 0	; d) A � �0; 1+; e) A � K)∞; √3L;  

 f) A � <)1; 1>; g) A � ��1; ∞	�; h) A � G) √�� ; √3H. 

15) Se consideră funcţia 
: 0; �	 2 �; 2�	 � Ρ, 
�	 � ctg �. 

Să se determine 
��A	 în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) A � Ρ; b) A � ΡQ; c) A � )∞; 0	; d) A � �)1; 1+; e) A �  R�√3; ∞L�;  
 f) A � S√3; 1T; g) A � K)√3; )1L; h) A � )∞; )1	 2 1; ∞	. 

16) Să se calculeze: 

 a) arcsin �� - arccos)1	; b) arccos √�� - arcsin /) √�� 1; c) arctg 1 - arctg √3 )arcsin 0;  

 d) Karcctg √3L · KarcctgK)√3LL; e) arccos)1	 ) arctg 1 - arcctg)1	;  

 f) 3 arcsin √�� - arctgK)√3L; g) arcctg /) √�� 1 ) arcsin √�� ;  

 h) arccos 0 ) 2 arcsin)1	 - arcctg 0. 

17) Să se determine domeniul maxim de definiţie � � Ρ pentru fiecare din 

următoarele funcţii 
: � � Ρ 

 a) 
�	 � arcsin 3�; b) 
�	 � arcsin2� ) 3	; c) 
�	 � arcsin ������� ;  

 d) 
�	 � arcsin ����!"�; e) 
�	 � arccos ��; f) 
�	 � arccos ��;  

 g)  
�	 � arccos �"�����; h) 
�	 � arccos �!"��!��; i) 
�	 � arctg ����!"���@;  

 j)  
�	 � (arctg2� ) 1	; k) 
�	 � arcctg �!���!�C; l) 
�	 � �WX�#$��"�	;  
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 m)  
�	 � Yarctg �"����; n) 
�	 � lg /arccos �"�����1. 

18) Să se determine punctele de intersecţie dintre axele de coordonate şi 

reprezentarea grafică a funcţiei 
 în fiecare din cazurile: 

 a) 
: �)2; 2+ � Ρ, 
�	 � arcsin ��; 

 b) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 0� - arcsin �; 

 c) 
: G) �� ; ��H � Ρ, 
�	 � arccos 3�; 

 d) 
: �)∞; )1+� 2 ��1; ∞	� � Ρ, 
�	 � arccos ��; 

 e) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arctg 2�; 

 f) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 0@ ) arctg 3�; 

 g) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcctg ��; 

 h) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 5 arcctg� - 1	. 

19) Să se calculeze: 

 a) arcsin /sin 041; b) arcsin /sin /) 0C11; c) arccos /cos 0Z1; d) arccos /cos /) 0411;  

 e) arcsinsin 3�	; f) arcsin /sin /) C0I 11; g) arccoscos 5�	;  

 h)  arccos /cos /) �[0� 11; i) arcsinsin 3	; j) arcsinsin)7		; k) arcsin /sin 4�1;  

 l)  arccoscos 4	; m) arccos /cos /) ��11; n) arccoscos 11	. 

20) Să se calculeze: 

 a) arctg /tg 0Z1; b) arctg /tg /) �0C 11; c) arcctg /ctg �04 1; d) arcctg /ctg /) 0C11;  

 e) arctgtg5�		; f) arctg /tg /) �0� 11; g) arcctg /ctg /40@ 11; h) arcctg /ctg /) �0@ 11;  

 i) arctg /tg C�1; j) arctgtg)3		; k) arcctgctg 7	; l) arcctgctg)3		. 

21) Să se calculeze: 

 a) sin /arcsin �41; b) sin /arcsin /) ��11; c) cos /arccos �C1; d) cos /arccos /) ��11;  

 e) cos /arcsin @41; f) sin /arccos /) 4��11; g) sin /2 arcsin �41; h) cos /2 arcsin �41;  

 i) cos /2 arccos �41; j) tg /arcsin √�� 1; k) ctg /arcsin /) ��11; l) ctg /arccos /) �411. 

22) Să se calculeze: 

 a) tgarctg 7	; b) tgarctg)3		; c) ctgKarcctg √5L; d) ctgarcctg)2		;  

 e) tgarcctg 4	; f) ctgarctg)3		; g) tg /2 arctg ��1 ; h) ctg /�� arcsin @41;  

 i)  sinarctg 2	; j) cosarctg)3		. 

23) Să se calculeze: 

 a) sin /arcsin �� - arccos ��1; b) cos /arcsin /) ��1 ) arccos √�� 1;  

 c)  tgarctg 5 - arctg 3	; d) ctgarcctg 3 ) arcctg 2	; e) ctgarctg 7 - arcctg 2	;  

 f)  sinarctg 2 - arctg 5	; g) tg /arcsin �� - arcsin ��1. 

24) Să se demonstreze că:  

 a) arcsin �√4 - arcctg 3 � 0@; 

 b) 2 arctg �� - arccos @4 � 0�; 

 c) arctg 1 - arctg 2 - arctg 3 � �; 

 d) 2 arccos �@ � arccos �]; 
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 e) arcsin @4 - arcsin 4�� - arcsin �II4 � 0�; 

 f) arccos �C - arccos ���@ � �0� . 

25) Să se determine numărul real a în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) arcsin √�� - arcsin �� � arcsin J; b) arccos �� ) arccos �� � arccos J;  

 c) arctg 2 - arctg 5 � arctg J; d) arcctg 3 ) arcctg 2 � arcctg J;  

 e) arcsin �� - arctg 2 � arcctg J. 

26) Să se demonstreze că: 

 a) arccos � � 2 arccos Y�"�� , ^� : �)1; 1+; 

 b) arcctg � � _arcsin �√�"�!  , � a 0
� ) arcsin �√�"�!  , � b 0�; 

 c) arccos ���!
�"�! � 2 arctg �, ^� : Ρ; 

 d) arctg � ) arcctg �� � c0, � : 0; ∞	)�, � : )∞; 0	�. 
27) Să se stabilească dacă fiecare din următoarele funcţii este pară sau impară: 

 a) 
: �)2; 2+ � Ρ, 
�	 � arcsin ��; 

 b) 
: R)√2; √2d � Ρ, 
�	 � arccos�� ) 1	; 

 c) 
: �)∞; )1+� 2 ��1; ∞	� � Ρ, 
�	 � arccos ��; 

 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arctg�� ) �	; 

 e) 
:ΡQ � Ρ, 
�	 � arcctg ��!; 

 f) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcctg�4	; 

 g) 
: G) �4 ; �4H � Ρ, 
�	 � arcsin5�	 ) arctg �. 

28) Să se determine mulţimea valorilor funcţiei în fiecare din următoarele cazuri: 

 a) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 2 arcsin � ) 3; 

 b) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 2 ) 3 arccos �; 

 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arctg�� - 1	; 

 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 2 - (arcctg �; 

 e) 
: G) �� ; √�� H � Ρ, 
�	 � √arccos �; 

 f) 
: �)1; 0+ � Ρ, 
�	 � �WX��#$ �; 

 g) 
: G) �� ; √�� H � Ρ, 
�	 � arcsin� �. 

29) Să se demonstreze că fiecare din următoarele funcţii este monotonă: 

 a) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 5 arcsin � ) 3; 

 b) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 1 ) arccos �; 

 c) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 2 arcsin � - 3 arccos1 ) �	; 

 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 2 ) 3 arctg �; 

 e) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcctg5 ) 3�	; 

 f) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � arccos �	arctg �	. 

30) Să se determine intervalele de monotonie pentru fiecare din funcţiile: 

 a) 
: R)√2; √2d � Ρ, 
�	 � arcsin�� ) 1	; 

 b) 
: �)∞; )2+� 2 ��2; ∞	� � Ρ, 
�	 � arccos ��; 

 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arctg�� ) 2� - 5	; 
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 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcctg5 ) ��	. 

31) Să se stabilească semnul pentru fiecare din următoarele numere: 

 a) arcsin √�[4 ; b) arcsin √��√4@ ; c) arccos /) ��1; d) arccos �C; e) arctgK√7 ) √3L;  

 f) arctg 8; g) arcctg)3	; h) arcctg √5; i) arcsin �� ) arcsin ��;  

 j)  arccos √�@ ) arccos ��; k) arctg �] ) arctg 2; l) arcctg 2009 ) �; m) 
0@ ) arctg 2;  

 n)  
0@ ) arccos ��. 

32) Să se expliciteze funcţiile: 

 a) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 8arcsin � - 0I8; 
 b) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � 8arccos � ) 0�8; 
 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 8arctg � ) 0@8; 
 d) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � 8arcctg � ) �0@ 8; 
 e) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � �arcsin �+; 

 f) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � <arccos �>. 

 g) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � maxarctg � ; arcctg �	; 

 h) 
: �)1; 1+ � Ρ, 
�	 � minarcsin � ; arccos �	. 

33) Să se demonstreze că fiecare din următoarele funcţii este inversabilă şi să se 

determine 
��. 

 a) 
: G0� ; �0� H � �)1; 1+, 
�	 � sin �; 

 b) 
: /) �0� ; ) 0�1 � Ρ, 
�	 � tg �; 

 c) 
: G) 0� ; 0H � �)1; 1+, 
�	 � cos 2�; 

 d) 
: Ρ � 0; 2�	, 
�	 � 2 arcctg �; 

 e) 
: �0; 1+ � G) 0� ; 0�H, 
�	 � arcsin2� ) 1	; 

 f) 
: �)1; 1+ � �)3�; )�+, 
�	 � 2 arccos � ) 3�; 

 g) 
: Ρ 5 <1> � /) 0� ; 0�1 5 60@;, 
�	 � arctg �"����; 

 h) 
: Ρ � 0; �	, 
�	 � (� arcctg �. 

34) Se consideră funcţia 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcsinsin �	. 

 a) Să se demonstreze că funcţia 
 are perioada 2�. 

 b) Să se expliciteze funcţia 
 pe intervalul ��0; 2�	�. 
 c) Să se reprezinte grafic restricţia funcţiei 
 la intervalul ��0; 2�	�. 
 d) Să se rezolve ecuaţia 
�	 � 0@, � : ��0; 2�	�. 
 e) Să se rezolve inecuaţia 
�	 f 0@, � : ��0; 2�	�. 
35) Se consideră funcţia 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arcsin �!���!"�. 

 a) Să se demonstreze că funcţia 
 este pară. 

 b) Să se determine intervalele de monotonie ale funcţiei 
. 

 c) Să se demonstreze că funcţia 

 g: ��0; ∞	� � G�) 0� ; 0�1�, g�	 � 
�	, ^� a 0 
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 este inversabilă şi să se determine g��. 

36) Se consideră funcţia 
: Ρ � Ρ, 
�	 � arctg ���!
�"�!. 

 a) Să se demonstreze că funcţia 
 nu este injectivă. 

 b) Să se demonstreze că funcţia 
 este strict descrescătoare pe ��0; ∞	�. 
 c) Să se determine mulţimea A � Ρ astfel încât funcţia  g: ��0; ∞	� � A, g�	 � 
�	, ^� : ��0; ∞	� 
 să fie inversabilă şi să se determine g��. 

37) Să se demonstreze că fiecare din următoarele funcţii nu este periodică: 

 a) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � � - sin �; 

 b) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � � - cos �; 

 c) 
: Ρ � Ρ, 
�	 � sin��	. 

38) Să se demonstreze că:  

 a) |sin � - cos �| f √2, ^� : Ρ; 

 b) |sin � ) cos �| f √2, ^� : Ρ; 

 c) h√3 sin � - cos �h f 2, ^� : Ρ; 

 d) hsin � ) √3 cos �h f 2, ^� : Ρ. 

39) Să se demonstreze inegalităţile: 

 a) sin 2� - 2sin � - cos �	 - 3 a 0, ^� : Ρ; 

 b) sin � · sin 2� · sin 3� b �@, ^� : Ρ; 

 c) 2 cos 2� - 2 cos � - 3 a 0, ^� : Ρ; 

 d) cos � b cos �� cos ��� , ^� : 0; �	; 

 e) 2sin@ � - cos@ �	 a 1, ^� : Ρ; 

 f) sin � - tg � i sin 2�, ^� : /0; 0�1; 

 g) 1 ) sin J	�� ) 2� cos J - 1 - sin J a 0, ^� : Ρ, ^J : Ρ. 

 

  


